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Subiecte clasa a XII-a

Subiectul 1 (21p)
Pe multimea G = (0, ) \ {1} se defineste legea de
compozitie x oy = x1°827,
a)Si se demonstreze ca (G,o) este grup abelian izomorf cu grupul (R*,").

b)Si se determine numerele intregi m, n pentru care 2™ o 2™ = 2Mm*",

Subiectul 2 (21p)

a) Si se arate ¢i x,/1 — y2 + yV1 — x% € [—1,1] pentru

orice x,y € [—1,1].

b)Pe [—1, 1] definim legea de compozitie x o y = x,/1 — y2 + yv1 — x2. Si se arate ci
legea admite element neutru si ¢ (x o y) oz = x o (y o z) pentru orice x,y,Z € [— g,g]

Subiectul 3 (21p)

Fie functia F1: (0,0) - R, F{(x) = x(Inx — 1),

x > 0. Pentru fiecare n € N*, notam cu F,,,{ primitiva functiei F,, cu proprietatea ca
lim F,, .4 (x)=0.
x—0

; 3 F ()= (tnx—1 -t 1 :
a)Sa se arate ca F,(x) = — (lnx 1 > n),n € N*, x > 0.
b)Sa se calculeze lim L"(l)

n—-oo nn
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Subiectul 4 (21p)

Fie f: [a, b] - R o functie derivabila cu proprietatea ci existd k € R astfel incat

(b — a)f'(x) < k pentru orice x € [a, b]. Sa se demonstreze ci lea fabf(x)dx < ; + f(a).

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Se acordia 16 puncte din oficiu.

Timpul efectiv de lucru este de trei ore.
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